
数列极限技艺测题（地狱篇）

Bruce
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二，如果数列 }{ na 满足 21 012  aaa ，且对于任意 2n ，有如下归递关系
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(1) , 证明： 0 是数列
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有极限的充分条件。
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是否存在？若存在，求出其具体值。

三，若数列 }{ na 满足归递关系 11   nnn naaa , 并且 10 a ，求极限
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1lim ，如果把 n换成所有实数

x，结论是否一致呢？

五， )(1 xf 是  ，0 上正值连续函数，若函数列 nf 对于 ...3,2,1 ，n 有关系
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（1），证明 nf 一致收敛到某个函数 )(xf ，并求出 )(xf 的表达式
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六，函数列 nK 与函数 )(xf 都是以 2 为周期的连续函数，求极限
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七，若 nppp ,...,, 21 表示置换群 nS 中型为 nppp n...21 21 的置换，求极限
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八， E是区间  1,0 上的所有实变函数的集合，证明在 E上不能定义一个拓扑，

使得 )()(lim xfxfnn
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成立当且仅当 nf 几乎处处收敛到 f

九，若 f , g是
nRE    Em 上的非负可测函数，且  ELf  ， g有界，

那么对于任意正整数 baqp ,,, ,与实数 ，若函数列 nh 有表达式
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讨论 nh 的收敛区间与  nn
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十， nA ， nG ， nH ， nQ 分别为 nxxx ,...,, 21 的算数均值，几何均值，调和均值，

平方均值。若   1,0,, Chgf  ， nn dxdxdxdY ...21 ，求极限
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EX: 若 S是实数 q 的集合，使得只存在一个在0到1之间活动的数列 na ，满足
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